


Polynômes : A anneau integre 198 = 0 =1 a = 0 on 8 = 0)

AIX] = anneaux de polynômes en X a coeff' dans A

=+ht ... +ach : nz0
, disle

p +9

Dif abstraite : p = lailiz avec be ai = 0

a partic d'un certain cany
nos de 2

das de fonctions

Manipuler algébriquementles pli) seens penser "fonctions"

p = do + a, x +R2x2 +.. no fini de termes

92608, x + 62x2 +...
Et OAIX] = OA

alors : p + o = p

p + y
= ao + bo +(0, + b, (x + (x2 + fu(x +... + commutative

p . 9 = 1000 + 19
. 60 + nob)> + 19062 +a. b.

+ azbol +.. XCommeta fiv

p. 1 = p(A(x) = &A cas A commutatif

CCL : AIX] est em anneau

Dif: pa = Nota.
3 +...ens avec an to deg p =n

p() = aoE Also dey p = 0

deg 0 = -

xo
Rep : p = ao +... + And "

7 = 601 ...
+ 8 m =

de py = (deyp) deg(y) = m +n

Pr : (40 +... + Anx)/80 +... + 6x) =... + an6mccm +

Aintegre an FOtOm =s anom0



CEX: A : = 2164

p:=X + T deyp = 2

9: =5x2 + i deg g = 3

pq
=(2X +1)(5x + i)
=8X3 +3x + 2x + T

deg pq
= 2 < degp + deg y

= 1 + 2

annede

Thm : A intègre => A[X] intégre

Mr: Ipto et yfo) pg +o

↳
Eszize
+Mix +... + Un,chech Anaht +... + an

n =degp

lo plus petit Ce plus grand i

Dif: Valuation val(p) = minito
=: h

vityai to
: o ai fo

0
10.

0
..... 0, Ami ...., Ad , Oscar .

0
.... /

S
OpS p= h

+... + ans val(p degp

Intégrité Equivaut à (pp = 0 e+ p +o) E (4 =0)

val

y = 20 + b
, x + b,

x+...-
pq =(anbolxh + 19481 + ahxbo) + (anb2 +Q + Qh260)X.
= Anbo = 0 = bo = 0 car A intègre

bah -
A

=
2

= 0 bi =0i 4 =0 17
O O

A:= 1 un corps commutatif

Thm : Pour abtKIX] avec 6 +0
,

if existe n.
2 /(X] uniques +

La=9 dayp

Ex : 3x" + 2x3 + X + 5 = (3x2 - 4x -1) (3x+3)+e +
-

a 2



-> deg1P +y) = max) deg p , deg a)
Val(p + y) = mindegp , degy)

p = 100 ,
01 ....

/ p +y = (a0 + 60 , a, + b,, n + b ....

9 = 160 .
a, ...

combre

Def : p = (do
, a , ....

) EAIX] et heA

hp = Chao
,

ha
, ...

Ecop Si l un corps .
Ki espace rectoriel

Introduisons : Un = 18 , D , ....D

oni = 1 Si=nE O Sinon

UnUm = Unemi(en)= Un
Tout polynome p = 100,

a, ...

peut être écrit comme une combinaison lineize

p = Golo + Q . R.
+ AzU2 +...

Prop-Bef: p = (00, as, une

q
= 160 ,

6,.....

pq = /Co
, L . (2 .... ) où Citrobi + a ,bi +... + aibo

= Zaibr-i
ok ;

Leop : Soient p ,ycA(x)
(1) pq = &P

(2) pe = p

(3) (pq)2 = p(92)

(4) (p +y(z = pz + q

Prop : Annneou => AEx] annexe

A integre => AIx] integre

Scop : deg(pq) = deyp +degy ; valipp = valp + rely

demadeypl
y

a


