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Exercice 8

20102022
· 2019

20202021
=(1) mod 10 car 2020

201
= 0 mode

donc le dernie chiffre est

· 20172000
2019

12017) = -3 modeo

(31" - 3 mod 10

1 -3) 2 = g = - I mod 18

donc (-31" = I mod 20

d'oi on estzomene a celculy

20282019 = 22019 noch Y

= 0 mod y car 9:21/2019

2018
2019

donc 2017 = I mod 10

donc le dernier chiffee est]

Exercice 19

al 51x + 14y = 0

52x =
-14y

3 - 17 .x = -2 -
7-y

Pan Le thunde Gauss 2 : 11 con 2713 % 7 =2

3-111y

con zxyl4 c,
Donc (E) (s 3 -17 ·2 ·7 · () = -2 . 7 - 3 . %1·g

Esx = -y
(=s(x),y))(((k .

-k)
,
kt 2}

Donc S : [12 ·7k .
- 3 . 17 .k) , KE2}



Mithole génézole:
Si on Next retondre ax + by = 2 Laveca

1)trouven une solution par bezont 100 ,yo)I: alo +byo =

CE ap-ol +

6Y:-0
Donc on resont aX +by = 0 CEl

comme dans al

3) On a : Seso avec IXYS

8152x +22y
= 2

donc (ElES 3 . (87x+y) = 1

e + 3/1 donc S = 0

2 2xx + 33y =601 : 3

gx + 1(y = 20 (,y) =(2, 1) = 9 - % + 21 - = 9 + 11 =20

gx + 11y= 2

2 = 22 - 3

11 = 9 + 2

9 = 2 . 4 + 2 2 = g - 4 . 2

2 = 1 .2 + r = g - y . /22 - 9/

=
g + 4. 9 - 4 . /1

= 5. 9 - 4 -12

x = 5 y = - 4

gx + 22y = 1

(9.5 + (2)-4) = 1120

9 . 100 + (2)-80) = 20

No Yo
S = 1900 .

-80 /



Sol de prof
27x +33y = 60

((gx + 22y = 20

On voit que sco=s et go : / est solution

Doi 9 . (-po) + 1 · (y -yo) = 0

On pose (X
Donc (E)() &X +81y = 0 (=)9X = - 22Y

man te fecame de Gauss LIC can 91 -

... comme dans A

Donc (x
, y) + [119K.

-3K)
, ke 23

doi Cenyle& 112k +0.

- 9K +yo) .
KE *

Don - S= [112k + 100
.

-yk-80 ,k2}

d) 26x + 15y = 4 1- 1
, 2)

26 = 15-2 + 21

15= 21 - 1 + 4

11 = 4 .2 + 3

y = 3 + 2 1 = 4 - 3

2 = 4 - 121 - 2 - 4/

2 =3. 4 - 22

1 = 3 .(25 -12) - (15-4)

2 = 3- 35 - 3-21 - 25 + 125 -22)
1 = 3 .15 - 4 . 12

1 = 3 -35 - 4 . (26 -25/
2 = 3 .15 - 4 .26 + 7.15

2 = 7 . 15 - 4 -26
--

7 = 28 - 55 - 16 .26

Yo xp



7 = - 16 .26 +28 . /5 (-26 +2 -25) = 4

xp Yo
(x0, y0) = (-1,2)

D'où (0
,y0)

= 1- 96
. 28)

Doi (El= c 26 (x -(0) +151y -yol = 0

Mar Guess 2614-yo can 26115 = 1

15/x -Co

A...

Doi S = < (15k -16,
- 26k + 28

. RE2]

Esco 23

Onraisonne par l'absurde

On suppose qu'il existe em nous fin
le nbas premiers de to forme YK-1

,
KIN

*

On les note se
. , .. .. Un

On pose N = 4 . 4.. 42 ...
Un-2

as on a : N = -1 mod a donc 2XN
Soit 1 in

on a NE-1 mod ei donc HiXN

8 2 = <2489PEP/EREIN
*

+9p
= 4k+238GPE5/7kEIN +N= 44 -23

Ensemble des nois premiers ge,
....n

On a N31
,

donc #NES typIN
lify'en a an moins an

avec FEIN
*

con par al p-2 , 11
.
.. .. Un



4 non 61 et le than de decomposition en factences premiers
N= (YR+2 avec KLIN*

1:/ <INI ty <30 sikk

donc N = IT 1
**

mod 4

KEK

=I mod 4

d) Onc N = 44...Un-1

E-1 mod

et2E-1 mody : contradiction

donc if exist une infinité de nos premiers
ds be forms UK-1 c RCIN

*

el si al8 = d > 1

5a.82 +y (a = da

8 =d8

donc akto = dub) donc compose FREN

# : alb = 2

Exercice 24 :

SoitptS
Onmaisonne par l'absurde

OnSuppose 7 cart**** +↑=

as on pose d
= jgcin .

r

donc =19201exe
*

te Qu =du

v =der

d'on Up =et av =

Dans lasuite
,

on suppose que unv = 2

6)( = y =p=
=(py2 = et

= Min" car pe

femme de gauss = Plu on plu
=pla



2) Donc Ju * + q n = pu.
Dona parc = 42 =pat =pac

=s v = py2
=-p(22
=s per dan Im

contradiction une =1

Donc Q


