


scence((x + +y(1) - 1x2) = (x21 + 2t (xx ,y) + +21(y(x) - 1x

Lesys++/1y/12

& Supposons que a ety sont orthogonas

donc 11x + tyl12- = E1y 20 Et

: . ellx + tyli) =Ii++ 211y11 Vt

= > ((x + tylit = 113/12 Ft

33 Soient C
, y tity

VtEIR 11x + tyll ? 1pcl
= s ((x) + tyli =11/12
=((x + ty112-11/120

=> 2t(y) + +21(y11 =0

A = y(x ,y)

Don
, pour que Plt)20 Et

,
il faut que soit négatif

on met
. On 1 = 411%>

2 li. e toujours positif , donc
1 = 0 = 4(,yx = ) (x ,y) =0

Dom 11 , y sont orthogonaus

Exercices

I Soit E
= C'120

, 13
,
122)

V7,ytE < fig] = So L'IgIdt + flog(d

FfigtE , <fig) = <g 1 f) con la multiplication est commutative.

-figtE, XER , <f + +g,y2 = Jolf't1 + +y'(tlly(t) + (f(d) + Xg(01)g(0)
9

= Sof'(t1g'(t) + f(0)g(0) + x(o'q'(t(y'(t) + g(0gc

= < f,g) + j(y ,y)

Donc <D Est bilinéaire car de plus symmetrique.



VIEE (f, 7) = Softlldt + f1012=0 can carree

27, 7) = 0:Soft)) + floR or toujoues positif donc

Ho et f(0-signifie
que 1 constante constante O

,
donc 1 =0

Donc L
,
3 est bien un produit scalais.

2) Soit YEE +y YH) = t + ) pore +20, 2

a Null==ed+ + +10

=Piedt+ 1

=+3 + 2

= =E

6) Soit ItE,

27, 4) = So'fIIdt + f(0)

= [f(t)] + f(o) = A(l) - f(0) + f(0) = f(s)

4) Po inégalité de Couchy-Schwarz :

177, 431 = 11411 : 1/fl)

= (F(1)) EN H1+FFIOT

) Egalité : quand - et 4 sont colinéaire

-


