


Exercice I

I) AdhAl = A Iconjecture

Your montier que Adhit)= A il suffit de montrer que
A est cet fermé

Soit MenIne ane secite d'etements de A qui converge.

On note X
*

sa limite.

Pour neIN on peut enrize Un = (sin · flocal)
avec CER et fixtsh In cr. donc bin ausse

On note et=hima

on

A continue donc

him (f(n) = f(x+) = x
*

n -3+

Dows X*=(*, (2)

Donc X
*

EA

Donc A ferme Donc Adh(A) =A

2) B = [(y)EIR2/ ci+y
2 213

Conjecture !
Adh(B) = B

Justification :

> IRSoit Fil 1 103+y

f est continue can application polynomiale des coordonnées.

et B = f") donc pas continuittee

Bestfezme.

& on Adh(B) = B



Conjecture : JntBeng)ER/city 13

tr ouvert car image recipeogue
de l'ouvert 31 1 +201 par o continue.

I ouvert ofCB long

-- c Jut(B)

3
c = 22 Conjecture :

Alh(22) = 22

Int(24 =0

Justification Alh)24 = 22

Soit (4) une serite d'éléments de
"

qui

converge. On peut exrice

FnEI Un-tan . ful avec anibnE

Ital 22 donc (en) et(ful convergent,

Carl c donc elle est de Cauchy
,

se qui
nous Fournit NEI +y Unim = N

, Kan-am/]
Soient niN et miN

,
winse lan-am I

Comme an ,
ame X , necessairement En = am

Don (an) est constante à partic du Zang N.

Donc him (an) = &NEX
n -7 +

De même Cim 16
.

1 t

Donc Limi
n -7

Don 22 est ferme donc Adh/z% =*L



Justificative Int(24) =0

Soit X = (xy)
Soit0

On définit e =Escsi t 2

Dans tous les cas C ** don Diy)**
mais (aylEB( , 2)

Donc B. 2)1/12424)0

Ainsi Faso
, Sel . 2) /11224 +@

donc EAdh[2) donc < E Inf/EY

02 Jat122 <[2 donc Int(2) =0

"I
8 = 2( ,y)t12/e20 . y30,

x+y2113

= 0.102103

avecot
-

i i



Exercice 5
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( +yz + yx + 4y + 7 = 0 Es x + yx + 4 +y2 + 4y + 3 - 110

(= (x +2)2 + (y +2) 21)

C
1

7
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Soient XEIR2 et 230· Onment my JyED +
y YAB/X, 2)

SoitY= (0 , 6 + 22

diXi)=Na+ 16-6+ se = N2222232

Donc YE B/X . 2)
,

ainsi * n'est pas
Gorne's

2) On définit

A= 2(x ,y)t/22/yzx)}

D' = /A l B)UC

Onwe my D' = AdhIN)

On commence per monter Adh/D/CD

A, B
,

C sont fermes can images zéciproques

des Fermes 10.
109 , 1 , +21 ,

10. 23 par L'applications
continues 1: IR-1112 72 : /i-112

,
fa : li -+ 12

(x ,y) +>y
= c2 (x ,y)y -x (x,y) ()(x+2(+(y+2)

con potynomiales.

Donc
par intersection et reunion /finial de fermé ,

D'est

Ferme

Or AcAl donc AnBCA'1B

donc (AMB)UC a (AMBIUC
donc DcDI

donc Adh(8)2 *



On montre ensuite O'C AdhD)

Soit 8

2i <LEO
,
alors EAdh)D

· Six8D = ((A'B) VC))) (A1B)rc)
= //'MBIVC)1/1AMBlUC)
= ((1'1B)vx)1(11B)1

= IA'1B) + /AuBy 1 c
= Alt1B1
= ('(A)lBn

= IA'AIMB con Bac

donc XtA'IA donc y = c
2 et XEB

donc y = x+

Soit (Unita serite définie pas :

FazIN
, en = (,y+

powe
nE/N

, y + +
,

3y =x2

donc een EA

yy 2x + 1 donc UnEB

Donc Une AlB

Donc Unt/A1Bluc =*



Exercice G

On suppose Aou Bouvent .
Par symmétrie de l'enonce

,
on

suppose Aonment

Soit ztA +B On peut écrize y
= a + b

aux aA

671

Comme test ouvert
,

on a 20 to Bla . 2) CA

Soit &'t 1312 , 2)

Alors 3 = z +y
1

-3
= a + S +y -z

= a + 6 avec a = a +3 -3
ada- a =y-y

Comme on est dans (122
,da) on pentereize


