


Exercice 1

B(kg) , lig)) = di) +olyg)

Soit Xn =(x n ,yn) <E et X=(x,y)tE

si Xn n donc him DIXn,x=

Lim dich +allyng) = 0
n +7 +5

donc him d(enx) = o ethin Myny) =o

n=1 +0

Maintement
, supposons que FneXntTy donc Xa = bon · Elsall

supposons que Xn co ne X=Ayl

donchim en =

liw flan =y oncontinue, on a:himf(x)=-

donc XET1 ,
ce qui conclut que it est fermé.

Exercise 2

M = (f ((((0 . 27 : /R) : f(xk o ,

Ex 20. 27 3

Soit fEth
,

donc 1990
. 13) <Jo,

+et

donn he borne inférience de l'image de f est 0.

Alors < = in1 f(x) > 0

xE[0,1]

2) Soit fel. et ainf f(x prenom= on L

Supposons queM Ifk-gle

Donc Finan ga f(x) - 2 + 4 - 2 =E - z=0

Donc Faesaes y>o

3) On
.
FAtH , 5230 ty B/f, 2) (22 , ce qui

signifie que
l est ouvert.



Exercices

2) H = ht : NEI
,

n =l dans ID

Conjecture : Adhir) = 21 r204
Int(n) =0

Dat ouvert et OLM ,
donc

0(Intiel

My, Int(e) Soit -210ie E2L Conx = GaneEN

prenons = x + 1
·

On a évidemment n XM
,

mais comme
-->0

in in

un
-> x ef donc et Alh)t%,toocIntel

a -7

lorsInt(x) =0

On a t <EUGO

(tr203)" = 5-0,020 ouvert can une union des ouverts.

aloes 10303 est funce.

Donc Adh(t) <71U403

My EUS03 <Adhleel

Soit X 11403 si Xt21 , on prend Xn = X etona Xa - > X

donc supposons X203 i. e X= 0.

Prenons <In = In avec MENA
, evidemment

,
UNEIN*, CNEY.

in ne +60 donc SnoX ,
donc XEAlhIA)

Alors Adh(A) = MUSon

I
T = Ekg) En: <Ly21 , 10h

l

&
Conjecture : Jat() =0

Adh(2) = &(xg)tIRV : <2 + y2 = B =: e



Dest ouvert est inclu dans M. does OCIatitel

My Infleel/
Soit UETCID :. enett donc =hyl +y scity= 1 et 70

Prenom Un = D-Hy) (1-kg)1 can Enz2
, 1-1 can te 301 22

donc Fazz
, ten &M, mais en -e

n -&
lonc XInt/T2) FuxQ

Donc Infleel =d

M et notom F: /R + 122 une fonction continue

(x (y) +(x+g2 cur polynomiale .

On a
in = +(1) or test continue et 213 fermes donc

2 est l'image réciproque par FECo de fermé
,

don-

e est fermé.

Alors Alhite<-

Montrons que - (Adh(t)

Soit Xtwith (cas si XEI
,

on peut premie Xn =X dont La Limite X
,

donc

X +Adh(eel (

Donc X=Knyl + citty 2 =1 et < = 0

donc on a 0 +y
2 = 1 = y

z
= 1 = > y = =)

alors prenons deux cas X = 10. 11 et X =10
. -11

I Supposons X=SO
. 1) . Prenons XI .

Fil

enty) = 1 + 1-t = 1 c 20 of 1120c ! 4

Dors Xntt
, mais Xn + 10 . 1) =X donc XE Alheel

a-+

2 Supposons X = 10:11
, prenom Xa =I 1

-Wil

on citya = h + 1- = dons En22 XnEte

Mais Xnns 10.-11 =X donc XEACh(t)

Donc Adhite) = -



Exercicey
-

aucten : IR +3- E, ES

2) 5/ ,y)1 > louctuns-arctany)

Ex
,gER ((x1y) = 0 can valeur absolue.

Oky) = laictanc-auctangl = lauctuny-rectorial can value absolue
= G(y ,x)

5/ ,y) = lauctan-actuny) = 0 : 1 auctanx-actuny = 0

= actunx = cretuny
=> x = y

saz auctan bijective sur IR

Soit de plus ytli

Obigilintunc-arctany) = Lectur - auctanz) +ctany-auctonyl/

= lazctanx-arctanz) + / certany-arctany) /par binégalité
triangulaize de

valeur absolus
. )

= 5(x ,z) + 5(z ,y)

Donc est bien est une distance.

)Supposons que pinkon of E +y

supposonshim alani = 0 or arcton est 2%R) donchim arctanbal = actualle

donc fim &(auctan(a) ,
constancia) = austun-arctanc = 0

n +tA

donc sin cr pour o

E

Supposons que him 5lsin , x) = 0 =lim lectan en-nastanee
n ++0

donc him actuntal = auctance or auctan bijective,
n +11

donc an ->s don him dans = 0
n -7 fo

n -1+

d'oir CnCr pour d

3) Rest fermé pour d
,

donc Pour toute suite convergente vers un

siet
,

ce ziel EIR
. Drapies 121 Cette serite or wes a pour o

ausse. Donc IR est fermépour 5.

Esy auctankel I ,
alors OD ,y) = Loutan x-cuctanly)) < lauctans) + /auctany

IT

Donc IRL B10, T) donc est Cornie pour 5.



1) In = n an-> to poud ,
don pom Telleliverge mussi.

D aphl -to don pour - ausse
n-)

72;,i+ 1:+ziliteritit-filii

-

X =
- 40 - 80 = -120

79i
, diti plitz]=eniihiliste

80 = -4600-
-800

x = 6600 +800 = 7400

7400 : 12000

7) = 592000 - 7400 ·5 = 555000

6600 =
12532000

5400 =22625000

Ano + f(x,iy (x - 1976 + f(x,,,32]( - 1976)/x - 1981)

555000 7700 - 80

-8 (x - 1976](x - 1981) (x - 1386)




