


Exercice 1

A = ((x ,y)t/22 : c *Q on y AQ}

Soit Xn = 12 + 2) Et can&Q et yat Q

Xn neto' 12 ,
2) # A donc Anest pas ferme

O2 Q et IRIQ est dense dans 12

Alors Vizo et X=ayo &A , 7 X(a ,g) QXQ

+y d(X,
X)) <5

donc 53(X:X') &A alors An'est pas
ouvert.

B = (( ,y) = 122 : 1xy124}

=

(( ,y)t/r2 : -4(xy(y)

On f : /R -> (1)

p ,y)1 xy application continue.

02 (3 = 1(C-4,43) image Iciproque d'un faimé par une

application continue ,
donc B est ferme

Soit gl by sy=

13(kg), 2) dey ,enty) <2

mais ( + 11 y >4

Donc Best pas ourent.

is n'est pos borné.

Soit Xn/4n . h) B un
n =1 +5

> t

donc B n'est pas Gorne.



c =((x ,y)t122 : 02x1y}

=E(x ,y)t (2 : x2031((y)t12 : x -

y 103

firmé.

Exercice 2

·13

-

f: Ir2-> lit fa : 122->R

(x ,y) x +y) ( ,g)m (x -1+y

A = 1
,

" /30 , 2]) fermé ca image reciproque d'un fermé par une application continue.

13 = f2"/[1 , +01)

O2 D =AlB une intersection des ferme, Dhi-même est ferme
,

donc AlhID) =D.

Conjecture :

2: =ynt(5) = <( ,y) : city<2e + xx -1) +y2 >1]

OLD of in est ouvert can l'intersection des ouverts

liden par image réciproque des ouverts par fi.th continue

Don en <Jnt) Il nous easte i monter que IntD) <r

Soit XEDITL i
. e X = (y) +y city = 2 on -Eli +y2 = 1

2ix +y) = 2

Xn = (x + 2 , y ( + 12 +y2 > 2 donc Xn & D mais Xa + X

Conc XInt)@)

Si(x - 1(2 +yz =

Xn = EX 11 donc XnAD mais Xn -> X

donc XYnt)8)



Donc FnE
, XntD mais Xn-X donn XXInt8I

Alors Int@) = -

Exercices

2 MaiF)= da,

2) On suppose que dlu . F) = 0 = inthdIn , fly
7EF

Soit (nintiv senite d'etiments de F +y

him dian) = 0 d(a ,
6) = 0 si a = b

n -3+

donc Lim Main en si limen = a
n -3

= Supposons que dia . F = 0
,

donc d'agres 2)

= bulneir detements de F +y him cn =

donc at Alh/F) por ta caracterisation sequentielle.

E Supposons que atAdhIF)

Don par he caracterisation sequentielle ,
7 Pine to Faecnit

him an =a

n ++s

par la continuité de la distance him dencul = dima = o
n =+s

On he distance est définie positive,

donc Fa , beE d(u , b) =0

donc da . F) =ind Ma. fl3-o

Exercice 4

X = J0.
12 dixiy) = (x -y)

1) XIX =0 donc X est ferme
,

can Douvert.

FayeX , 1- y/21 donc XCBI , 4)
don X estborné

C) Soit Fren = 1-t Ener* anEX
, mais

In diverge can elle na pus de limite.

Fg :NI + 4St. - 34(n) liverge aussi. Donc Xn'est pas compact.




