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Exercices

II FxEIR pe20

(((r) = 1

M(d) = 0

Si on a (Aulnei 2a 2 disjoints

MIVAn) = [MIAn)
at/

Do In est bien une mesure de probabilité

2) 2 =Nf =y()

P((a)) = M(c) = Ar

X : N -31

n1n

P(X(A) = M(t)

3) supposons quenest bornée
.

1.e theli, +y

UnEIN In/th

Bon SpP4d - Sire = Si Nad = 2

can SiMes = I

Don X est integrable .

EIX] = Si >Nede =Pa
Vm(x) = E(X1] - ECX]" = J

,
>2 perds - (Spece1

= Zoncin-Epacial
"



Exercice y

2. Soit At

A est linom ou A linom

22 Alrom aloes A n'est nous derom

mais A =Et l'est doncAF

sit nest pen linom
,
alors A liest etAEF

donc I stable par complémentaire

d +5

E = 0 dinom donc -F

Soit (Anine on etudie 3 cas :

1 .ti Anestlinombree
e
doncinte

2. An moins un An est décombrable mais pas
tous , does un des An est disombrable

l'oc new An = CEnAnya est dénombrable

cr un An l'est don VAn

3. Tem si aucun des An n'est décombrable
donc Fati An et lemom

, pose ecopies (2)

Ein An E

Boo Ir est une tribe
.

3. Soit J le tribu engendré par les singletons

i . e 2
=<2x3 : x = 2?

J' = 1 A
A triben

22A

Soit At 5 si est singletors ,
alors A dénom

donc At si A dinombrable
, idem

21 A nom-lnom
,

whoes A c'est

can engembre par les singletons.

Don J'L F.



Soit AtF does - Alcrom
,
At Je me =Paled

-A nom-dénom, +qA=A
symétriquement

donc FC F1 effon F =F

3. Soit AtS/) 02 - dénom
, lon Acusse

alos AtE don P1) C F-

FCP(2) can tribu donc P(2) =F

4) Prenou A = 30. 12 qui est non linombrable

et est un élémentle 53//1)

A" = J -0 ,09 VII , to1 qui n'est non

plus lenombrable,

Don BIR) J l'oci F FB(()

TJ3

Exercice 2

2
. T

1 = min(X
,
1-X) velmif(10, ET)

V = max(X11 - X1 -Unifi(h , 23)

2
.
ECCT = t

E(V] = E = -
fu

,
~14.1 =

ELV]
4 + 2Esu = X - 0 + 1-X

-

3. V = 1 -4

I
Elf1] = (1) 10 en

=Sof/)2du
x = = = t - 1 = x + 1 = 7 = n = m

en = (x+ 1) = - 1k +15 = - p
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x)l = +

= I -de =A de

Don E est la loi à densité att tit

s EC] = S. de

v =
- i

n = 3)

4 = 1 v = = pi

= (-],+ e

=- 1 + ! +150 it
,

es

= - E + (en(x +11] = +

Exercices

f(x) = de
-+1

1) E(f)e** ] = Sofle* e
di
de

t +
= e

- x +0
= 0

t = e
-+x

t
.

= e
- to

= 1

lt = -je
-xxlx

et = -xt1x = ex= lt

= S' tit) it de = So f(tidt

Alor exX suit In toir uniforme 10 . 17
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EL1()] = Soflude d

t=xx =v = z2 = 2xx =1 = x

et =5 de =de

=> lx = Edt
t +

= +

t- 0

= (. 11t)- Elt
= 1. 11t) +e * It
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Exercice 2

X(w) = a + b Si -E AlB
C Si w EAIB& b Zi 2 E BIA

6 si w : AUBI

p(X = a + b) = P(A1B)
P(X =a) = P(A)
p(X = b) = p(B)
p(X = 0) = 1 - PlAVB)

r(x) = 1A = 5/2A , B , AlB , AuB13)
Atribu

A contient

A,B ,
A1B, Aubic



6
X prends des valeurs lam 20, 17

P(X =1 )=

p(X(B) = E +P(B(213) vi 1 EB

E Pl [B) 21 B

~(x) = 0/2 (t , 133 09/0 : 22)

I
X = [0 , 1]

P(X (B) = P(B) + P(-B) = 2P(B) = 2(= X)

o(x) = ↓ /2 -BUB / BE 53120, 12 (3)

brice

0I 7(x)=-

I E(X] = 0 V/X1 = 2

2 ECfle ++X1] = 1. Aimere

t = m + +x = dt = odx = 3dx =-

t - m
x =

o

=H-m252 dt

Elm ++X] = m Valm ++X) = 02
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E(f(*)] = 17/) ite"Isedy

t = Ex = zx =y

My = edt

=1)et
=(H)() e-bittilx)d7

=[11/ e

- x21+Edx)d +
2

-
x7// + t) +0

=J -

e -Jo d+
1 + th

-(2) /+ t)fer's *! = x(++)e
2

= It i 1
.

dt
1 +t
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Exercice 1

X- ~ No, i

1
. [W :Cimx() = 0


