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Serice 1 .7

I vf EIR" VI = Q. C, +... + Auta dans la base canonique

(i)
ExEi 3) = ( ,21 +... + An en

Notons fleil = g, ... fleal=In don

<V1 ,
31) = a, x) , +... +Anka

f(x)=% = < ,
2) donc si on

prend v1= on obtient que Exti

(Vf ,
x) = f(4

&I Supposons qu'il coriste o'Eli by

#xEIR" (v'
,
x) = f(x)

don LVIPL) -15/x) = <V-U,> = 0

donc Ut-VI est orthogonal a fout KEIR" d'oi

Va -v =0( V = r

-

Donc uf est unique.

Exercice 3. 1

LIR1
(a)

supposons K est compact.

donc & Palai dans & Fatin et plymilner

+ y Py(n) n =c +1)xek

EK

Soit (enInzi yee CV. vers 1.

Or K compact Mon 54 +y Upl
->nick
n - 3+

par l'unicité de limite e = u' don UtK.

Or nek don ↳ Fermé.



& belei d'éléments dek. IlCall -x to

n->to

O2 A compect donc 74 ty Synouk

donc 1014klto 11411 Eli par la continuité

de le norme.

11x ya) Il
-> 11411 Ei2
Y(k) -7+=

mais on a suppose que 1111is to

contradiction
-

don k n'est pas compact .

2) FLI Kalatin délements de F

in(e)(-de,e] can sin est Goince(a)On saidee Jo = (u
,M]

[Xo 1 Bo]Fr z = [20+10
,
Bo]

-M

91= 0 ,

20 +30

Il
y a un nombre infini d'indices n + y

xn(1)E J, pow J1 = I,

"
on J,

A, = [n(x(2)]e] infini
.

Supposons que fa = (Qn . Ba] etBale(e) Sal est infini

An

On construit deta mame marize Yat
, et chatl

On a 13nx- Xaxil = Ba-anzeet

On choisit 4117 EA.. An est infini donc - G12/EA2 et 41213411

e(a) EAn +
y ((a) > y(a - 1)

4 : IN-> IN est croissante strictement .

yn En bintal EJn

Prosil est de Couchy ES <Glal CV·



(6) Pan 2
.

A

= 41yimle)--2 ,

On applique 2. 1 per la secite Ya
=xHa) et par le

seconde coordonnée

542 : IN -IN to44za-
> 2

4) On obtient y, .... In

34, %2 ...
Gilm(i) : Vi

↑
F

H ...: (a)
<F · ()er

3) Soit (Anlae to ERe And Ual

Posons Al ...
Ar recteurs colonnes le An

Aut Ola) don Fidien All = 1

Donc An"[4110,
2) Fermé et bornée de li

,
donc

compent .

Bou Fin ,ihesi
:It strictement miseet en

A"(
,
(0, 2)

Posons INETA
#= <Al FA =y1)

F :Mn((r) < Mn((2)
A 1 EA -J test 2° doi Ofal est

ferme

Ocal = 7 " (2011 Con Olal fermé

Old) (531/0 , 21"
Tborie



1) pas fornie POUR QUOS ?

Exercice 3 .

2

SI
ERDO 7 X30 tyfatek X A >R

2) O-pose R = Ald ef X= 11011

donc ECE" +y (k() > 11011 => f(x) > 1?
Ha

b) Fest continue see 3110
, Real compact

don Jx. ty 1110) = minf(x)
x = (31/0,Ru)

Montrons oue of polest un minimum global.

Soit DER"
,

montions que f(x)Ad

asI : x + 31/0
,Ru) f(x) = flo OK

cas 2 : 25 < =31/0, Ru) Por construction f(x)= f(0)2 f(x)
-

d'où flxk -Alo


