


Exercice 1

1. A et polynomials don de classe Il

2. E( ,y) =3y2 + 2x

y) = yy - sey

Alone Ef ,y) = -etg(
3 . 87h

,y) = 0 Es (
- 392 + 2x = 0 = 32x = 3gz

4y3 - 67y
= 0

y((y2 -(x) =0 = y = 0

4y2 - 6x = 0

=> Yy2 - ggz = 0

= ) -5y2 = 0 =y = 0

cloryx = 0

Alon te seul point critique est 10
, 01

3
. 41g) = (Coy JE sel
11100 = 10 %
let Tel . 0 = 0 donc 100 est un point critique déginze

5. flgh ,y) = y) - 3y4 + y) = 2y) -3y) = -y) -- -

Y- 3 +-

710,y) = y --

y = +0

Alors autour le O it y a une lirection

où 1 croit efdans fautle decrot don

10, 01 est un point sel.

Exercice 2

I .
S = g (1) g est continue ce polynomiale
S est une preimage d'un fermé

par sere fonction continue
-

alows s est fermé.

= +z + 2 = 1

Es 6x + 392 +z2 = 12 On 02
, y2 ,z

2
sont positive pour
toute valeures entrentes



Con 32112 Es 13112

3g2 1 12 Es (g) - En

6x2 1 12 Es (x) : Ve

et bre 20 secti donc toute vole s, y , g est

Soince don best bornie.

On Sest fermé et borne don Sest compact.

2- Dupres lerowrs ,
toute fonction continue admet un

Maximum ef un minimum globu san un ensemble

compact. 02 - 2st continue can geolynomiale est

Scompact d'après 111 donc 7 almet bien un minimum

et un mexcirum globa s S
.

3. 2(x , f,y) = x +y +z - x= - X3 -XE - 4

ESIEt
Si x = 0 on y = 0 on 3 = 0 alor Etbiyz) #1 :8)
Alors supposons qu'aucune des variable me want 0.

CE)Es

XER
E ==Alors on a

[
=- = E = = =3y = 23

= 3 y = 333
x = E

x =z = 3

Alors (3 , 33 , 3)

5 = Es32 + 233
Es 632 = 18Es 32= 3- /3=

Alors it y a deux extremas :

A 5) c + 1-E ,- ,

- Vs) =: B

f(A) 20 flBI 10 donc fest un maximum de f

sur S et B un minimum le 1 ser



Exercices

1. Soit +30
,

soient K. Le l***

F(ta
,
+L) = (a(k( + 11-

a)((t)
= (a+a + (1-a)+(2)t

= ( (ak + 11 -a(24))

= ( rpE(akw + 11 -
a)(2)

=+ (nk + 11-a/2)t
am >0

=+ FIk , L) por def de F

2

. (k , 2) = Yak + 11 -a(22)+ ag-

= Flan +1-a24auk-(1-2)

= = Flux + 15 -a2atyp
+)
ra(a + 1-a) z)

= (((xt + 20- a(4)aj t)5
=(((a + n

V
- an

-H)af jfe) = a(a + 1- a)x
-2)

as0
, 530 ,

1-ac0
.
Kodon E(K .L FLE

(k , 2) = f(akV + 11-a(24) - 11-aif &V
- 1

= Flak + 11-4124) 11-a 1+(*)
v

1 - 2

= (lak + 11 -a124 * y -al
+
y
+
2

+ 1

= /la +11-a)[5)D-a)Fryer)t

= ( -a)(un + 1-
a))i

11 - a) > 0 aso #30 lonc #30

lon ak5>0 alors ant +-al 30

Conc /K ,
21:0 FA,LE*

(2) (k, Moissante our zapport à L

décroissante par zapport ik

K, croissante

décroissanteMansuppo nen



e T , 2)=/
+

a (a + 11- a)x
- + )

(
=ElAVIS

↓ ukt + (1- a) Yu-alk-2
=+

n + 11- u/k
-2
a-a)k

-J

=

s en/T( .4) = enIEA" 2) = en z + fa(k"2

= en1=) + (1-2) fu()

Donn en posent 1 : /1 -> /1

x1 -> en() + 11- f)x

on a In 1+/ ,21) = Flenia)

5- con si qui est constant

& (L) =Dal(+

Ei(k , L) = a(a + 11- a)x
- + ) = ((k +zz)

1) (k ,
2) = pt(k +z ) - 2

pt(z +z ) - 2 = 0

Es plz += ) = 22

Et
e
=

E=-1

Ek = ( - , )
- 2



8. (, )=+

p = (z + Er) - w = 0

=pl + Val = 2 w

Esp + ral = ne

Es=
E)k = 14 - 12

S'il exciste un maximum alows il existe un point critique

forcement : . e

:p(K . 2)= (k ,2) = (8)
ES

k = ( - 1
- 2

(k =1 - 12

1( -1) = -11

~




