


Exercice 1. 3

= supposons que FCIL" est ferme.

Donc FC est ouvert.

Soit Kalnti une suite d'éléments de F

ta xa -> xEIR"
n -3+

Montrons
que
EF

Supposons par l'absends queAF , loc REF

02 F est ouvert
,
7230 ty 33K, 2) <F

Par hypothèse , 2 converge ver, , donc

FE30 JNEN FIN 11-all < 3

Prenons Eo = EL2 donc IN'E FazN 1-xll<

donc an E &(2) /F = 0
,
i. e xn * F contradiction.

Donz EF forcément .

E Soit une Serite (ulnei d'éléments de F

et
qui converys vers xE/ supposons que

toute Seite d'éléments de F converge vers en

élément de F
,
Boac xEF

.

Supposons fabsecre que n'est pas

FermeRe F n'est pas ounest.

Don J CetFh to #230 B(8
.
2)1F &

13/18 . 2) 1770

Supposons que palati est une secite by #2xo

INEIN ty En =N Int 13/b , 2) 1F.

Don 1(xa - 481) 30 d'où sin convergeness
* F contradiction. Donc #L est ouvert et

donc Fest fermé.



Exercice 1. 4

1. Soit =IRMA donc on C 2 cas

~Aon x =A)A

2. Soit CE-A donc KEALA donc et
alors - Kalatin dictement de a +y #230

INEI
,
FazN aut BK

. 21 donc #20 BR .21Afo

JA=A 11 donc x + fa = etA
Zuisonnement symmetrique -20 636 , 211/be

D'où JA = 3 ... 3

35 CA = 11A = RA 15A 11

-(124(A) = 1A)/R"(A)
= intA 1 /Al =Tan

& D'apies & SECCELAdor Faso 13
, 21A fo

Donc FIELA on prend (en)

EtS: JACA donc Alt LA don ALA on est le
plus petit fermé contenant A i.e ACT donc

=A et donc Aest fermé:
Don GALA => A fermé.

E supposons que A est fermé. Or est le plus
petit ferme contement A et A est le pluspetit
ensemble contement A donc =A don Alt CA

55 Supposons A est ouvert donc A



Exercice 1.5

1. caractéristique séquentielle les Fermées

2 . Soit DE 8 donc hill 20
...., Ay() ac

Poson h: = =min [h ; (x1} ht :==mac{hik}
(i=p 1ip

h = mind hi,h 3

Pur la continuité des hi U: Faso 7270

ty geBk(2) = Mike-hilg/1 <E
Fi

Ozerom 2 =1 dont 7230 +y

fy =B(x, z) Il hikc-hilgilla

his-hily) 0 hik-hily120 hishily)
< -nick))-hi/gl

-h > hinchily) donc hily/10 Fi-

- hik)(-hily)

en prenons
2 := mind23 On a D'ouvert.

38hi D'eie

on = /40

Exercice 7 . 2

Fiii Cyp : F2so 7230 Fa 11-y122 => /If()-Flyilk

F fermé. Soit Suite dans 1"IF)alne

ty Galnesiv qui converge nees IR
"

(f(xn))ne, converge vers f(x)

par la continuité de F.

On F fermé Son F(x) -F don

et 7 F) don 7 fermé.

Enti par iii et & ouvert n'est ferme

et 1'e" ferme lon 1 "(e) ouvert




