


Theorine : Soit X une partic mesurable et f:x-costes
une fonction mésirable. Soit (fulntir une serife

des fonctions positives telles que
f. 1f2 ... f

et Inof simplement dos

Cinx Fadx = Sx7

Preuve
.

02 fit 11
....
Ef alas on a

17
, d /Azdx .... 1 St

De plus . 02 In est positive Eutsiv et

StiritStadd 1
... donc

himxAn = L Elo, ta] existe

D'oi hin (x And 1 SAd alors il nouszeste

&

a montzer Sfd + 12

Soit &30, 11 et soitI une fonction simple
telle que 41 7 donc y()=j2(Aj

Un EIN on introduit En = 2xEX: ayc : In (1)

02 In est croissante monotone donc EI LEz ...

de plus 2 1aff donc en posent E = f-sy so

F NEW UnIN Inte = a4c donc En-> X noson
N' tel N

Don FE YpLEKj2A((HE34
= EAjnEny()

donc par la continuité de la mesure XIA
;MEn)
-> XAj)

alas

(cypid= cjx(Aj)
j=

(44Enk=AjEn) NAj) = Jy1x



De plus Un /i

aSyk]IEnkcId* S In Genda = SEndy

En faisant tentie n -> to on obtient

&Syld) - 2 de plus en Faisant tendre x -> L

(4)dL On best une fonction simple
arbitzwice alors saba reste

Mai pour toute ↳ simple
telle

que 417

Doci caphydi -

F
d'où If 11 donc 11 = lim) In


