


Exercice 2.8

as y + 2y = et

y) = et -

2y(t) = f(t , y(t)
tim

avec 7 : (t ,
x)> et - 2x

E1r tim

On creche /S
. y) th Ete).l

En

g(x) = f(t , x) - f(t , 0) = - 2x

y'(t) = y(y(t)) = - 2g(t)(2)

On dif que 121 est l'equation homogène associée a 1

② On vent resource (2) y' =
- 24

L'ensemble des solutions maximales de cette equation est

Ju = ( + +> 2e
2

, <ER)

③ Itilisen L'information sen In powr resocale (2)

Soit y : /R--IR une fonction I

Soit Will-TR ,
he fonction donnés par witl= et y/tl

On a Wiltl = e2ty(t) + 2e2ty(t)

= et(y) + 2y(t)

Donc (12 , y) est une solution de 121 SSi witl : etet =est

On les solutions de r'ltl = et sont les fonctions

wHtl = 1. esses + < CE1R quelconque
Lest n rec LEIR

Don it existe CEIR ty Wit+



Donc (12
. y) esture solution de 121 ssi

y(t) = e
- 2 +
w(t) avec

w(t) = e +

Finalement , l'ensemble des solutions est

J = & /Ir
,
EH Cet + Get) ,

cERY

6. Dy = t + 5y(t)

②y) = t + 5x - t = 5x

y = 5

y'(t) = 5y(t)

S = (t +> cet
,

c + 123

③ w(f) = e
- 57

y(t)

wi(t) = e
-

54y(t) - 52
- 5 +

y(t)

= e -st)y(t) - 5y(t)) = e
- 5 t
t

u

y() = w(+ )et(t)

Jett = un-)-jest =
-Fest+

n = t v = - je
-
st

u= 1 y+e-
st

w(t) = -E est
-Lest+

y(t)
=

- E - i + e + ce
57

= C
, est-5-25 pour

2
. EM



Exercice 1. 2

2
n . Py) - zy = +3

y = +y + 13

1(t ,y)

②y = ty + 13 - +3 = ty

y = ty

I
* = t

en (y) = E +,

(y) =
et + 2

B w(t) = y(t)e
v

-
e

= e- E y((t) - y(t) + e
-

↑

- e- * (y) - ty(t)) = e = +
"

+e-
↓

n2t

2 - te
- ) - y-te

- E

=
- teE - 2(e

*%
= - the

- E
- 2e

- E
+ 2 += 2(t)

y(t) =
-t - 2 + 2e

2
a 0y' + Ey = 3cs(24)

y = 3cocit) - Ey

② y' = 3cos12t)
-Eg- 320s12t) =

- Ey
y ' = -Ey &↳ et +



(y)=

S = 2 +H * S

w(tl = ty(t)

wi(t) = ty(t) + y(t)

= + (y'(t) + Ey) = 3 + cos(2+ /

[sint
1

C! 3 + coste+=sinctJo"-J. ** Sin 1241

·
=E Sin (2t) + [Ecos(2 + 1]o

= Egin(2t) + 22s(2t) - 2 + 2

y(t) = 1(zSin(2t) + & cos(2+ 1 - 3 +c)


