


Exercice 1

A
,
P = Zanx*, PlAl=Z UkA

1 · SpecIP(A)) = [Pl1j) : 1j Special)

3 1 Espec A,
XEU.p. associe

( Iex
donc PlAIX =(E

*x =pa)X

·/ 010) =pein
On écrit A =QAQ avec Q inversible et D diagonale.

P(A) = Fanlal" =QQ = Q
+
P8Q

SpecIP(A)) = Spec(P(d) = { Phil : 1: ESpec(Al)

2. Phil = Q(i) FlitSpecIAl

&PIA) = Q(A)
-

>
intuition ?

A : U"DU avec D =dingli, .... (n)

Alors PH) =U =cu = QA)

-/
=

jolinake)

·Trouver un contre-exemple si A n'estpar diagonalisable.

A = 10 % Si Plo) = Q1o p = 3 x a =X

PIA) = 3A + A = Q(A)

3. Si A =P-DP et 1 une fonction
,

on définit flA) = P-diag/f/1: /l:P

Si A = pilO'p) = p
-&P

D' = diag Hil = P'p+Appl donc 7181 =



17y)/A)=p-diiSayly1till
a
J =pp

-

= f(A)g(A)
· Spec)f(All = 27(i) : 1: Espec(Al

Exercice2

1 .
A USD

, HAlU80 ? Issi AiK0XS: Spectl)

A = u
*DU alows f(A) = 4

* 1184

Ming/t/dill

2. lIFAIII())
= Max 17(41)

piEspecAl
HA) hermitienne n SpecifiA)) = 1/SpecIA)

3. AnA ,
7 continue => HAm) -> HA)

al Supposons 1polgnomiale (f(x) = x
*)

An ->A"
. Les coefficients de Al sont des expressionsn -7+0

polynomiales en les coefficients de A donc it depend continument

des coefts de A /Mw/) - > UN (4)A LAk est continue

donc AntiA => An
*
- >A*
n -3+0

On utilisete théorème d'approximation do Weistas

Soit (Pjjer une secite de fonctions polynoniales convergente
vers 1 .

Alors
, Fj . pjAn)Pj)

f(An) =pj(An) + 17-pj)/An)
On a 111-pj)Anill =meSpeciAn) /17-ps/1))

<
Lap 1A-Pj)/al/

[-llAnII, 11 An11]
Asso

= Seys 117-ps)/1
nassez

grand (-11A11
,

11 All+1]

↳ E

j-jo(l



OnFixe 930
,530 , Alors pour n = hj· 2) ,

On a lIpjHn)-pjH)ll-2/)
si j est assez grand (en fonction de 2)

1lPj/An)
- F/AmI -2 (2)

11pj(A) - F(A)IIEE (3)

donc 11 F/An) - flA)113E
(1) +(2) +13/

Exercices

f(x) = xk

1. Tr(Acti * Al= AltAIt) =Alt)AH) + AItlA'St)

T2:...l
K tois

= A'lt)AIt)
*"

+Alt)AllAltI
**

+... + AHRAll =

= TIZAHAt) Al-SEXTeARA

E AIAlt) + 71A(t)) Alti

Si 1(x1= x e

(a) /AltR) = AltIA'Itl + A'HIAIt

(6) 7'Alti)A'St) = 2Alt)A'lt)

(n) = (6) () AltiA't) =AllHAIt

(AIt)) =

128

-ilAlolA'd
=

10%


